Formulaire de trigonométrie

Classe préparatoire TSI-2
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» Formules élémentaires (a savoir visualiser sur le cercle trigonométrique)

b/ . . b4

cos(x+ E):—smx sm(x+ E):cosx
b4 . (T

cos(E—x)zsmx sm(g—x)zcosx

cos(x+m) =—cosx

cos(r—x) =—cosx

sin(x+7m) = —sinx tan(x+m) =tanx
sin(r — x) =sinx

» Formules d’addition

cos(a+b) = cosacosb—sinasinb

cos(a—b) = cosacosb+sinasinb

sin(a+ b) = sinacosb+sinbcosa

sin(a—b) = sinacosb-sinbcosa
tana+tanb

tan(a + b) = ——  (lorsque cela a un sens)
l1—-tanatanb
tana—tanb

tan(a—b _
( ) l+tanatanb

(lorsque cela a un sens)

» Formules de linéarisation (transformation de produits en sommes)

1
sinasinb = E[cos(a—b) —cos(a+ b)]

1
sinacosb = E[sin(a +b) +sin(a—b)]

1
cosacosbh = > [cos(a—b) +cos(a+b)]

» Transformation de sommes en produits

cosp+cosq = Zcos¥cos%q
cosp—cosq = —25inp;qsinp;q
sinp+sing = 23in¥cos%q
sinp—sing = Zsinp%qcosM
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» Formules de duplication (passage a I'angle double ou a I’angle moitié)

sin2x = 2sinxcosx

2

cos2x = cos? x —sin®

x =2cos?x—1=1-2sin’x

2tanx
tan2x = ———— lorsque cela a un sens
1—-tan<x
9 1+cos2x . 2 1—-cos2x
cos sz et s1nx=T

. . . X
» Expression de cos x, sin x et tan x en fonction de tan >

. 2 . X 2 . X y
Si x est un réel et si tan 2 est définie, alors on pose f =tan > etl’ona:

1-12 _ 2t 2t
COSX = —— sinx = tanx =
1+ 2 1+ 12 1-¢2
En d’autres termes on a pour tout réel ¢ :
2

1 —
cos(2Arctan t) = ——
( ) 1+ £

. 2t
sin(2Arctan ) = 1—

2t
3 tan(2Arctan t) = ——
+t 1

_t2

» Formules d’Euler et Moivre

i0 —i0 A\ 7 .
e +e 0" _ ,inf
cosf= ——— (e ) =e
i0 2_i9 (cosf +isin@)" = cos nf + i sinnd
. e’ —e
sinf = ————
21

» Factorisation de 1 + ¢'?

. .0
1+ei :2cosge’?

1-elf = —2isingei

NI

» Equations

dke”Z,x=xy+2kn
COS X = COSXo < ou
dkeZ,x=-xy+2km
dke”Z,x=xg+2knm
sinx = sin xy < ou
dkeZ,x=n—x9+2kn

cosx=0<=13keZ x=7%+kn

sinx=0«<=3keZ x=kn

tanx=0<=3dkeZ,x=kn
tanx =tanxy < 3ke”Z,x=xy+ kn

» Valeurs remarquables

b4 b4 b4 b4
X 0 — — — —
6 4 3 2
. 1 | V2| V3
sinx | 0 - — | — 1
2 2 2
V3| V2|1
cosx | 1 | — | — — 0
2 2 2
t 0 ! 1 | V3
an x —
V3




